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Óðîêè ìàòåìàòèêè â I êëàññå
(ñèñòåìà Ë. Â. Çàíêîâà)

 È. È. Àðãèíñêàÿ

Èçó÷åíèå ìàòåìàòèêè íà÷èíàåòñÿ ñ òåìû «Íàòóðàëüíûå ÷èñëà è ÷èñëî íîëü». Ïîñòðîåíèå
ïåðâûõ óðîêîâ  — îäíà  èç  ñàìûõ òðóäíûõ çàäà÷,  ñòîÿùèõ ïåðåä  ó÷èòåëåì â  ñèñòåìå îáó÷å-
íèÿ, íàïðàâëåííîé íà îáùåå ðàçâèòèå øêîëüíèêîâ. Ýòî îáóñëîâëåíî ðàçíîðîäíîñòüþ ñî-
ñòàâà äåòåé. Â êëàññ äåòåé íå îòáèðàþò, ïîýòîìó îíè, åñòåñòâåííî, ðàçëè÷àþòñÿ íå òîëüêî
ïî óðîâíþ èíòåëëåêòóàëüíîãî ðàçâèòèÿ è äðóãèì îñîáåííîñòÿì ïñèõèêè, íî è ïî ìàòåìàòè-
÷åñêèì çíàíèÿì è ïðåäñòàâëåíèÿì, êîòîðûå îíè ïðèîáðåëè â äîøêîëüíîì äåòñòâå. Íî åñòü
è òî îáùåå, ÷òî îáúåäèíÿåò äåòåé (âî âñÿêîì ñëó÷àå, àáñîëþòíîå èõ áîëüøèíñòâî),  — îíè
ïîëíû îæèäàíèé è õîòÿò ïîëó÷èòü òî íîâîå, èíòåðåñíîå, ÷òî ïðèíåñåò èì øêîëà. Çíà÷èò,
ïåðåä ó÷èòåëåì ñòîèò çàäà÷à, âî-ïåðâûõ, îïðàâäàòü îæèäàíèÿ äåòåé, ïîêàçàòü èì, ÷òî øêîëà
äåéñòâèòåëüíî êàæäûé äåíü äàåò ïèùó èõ ëþáîçíàòåëüíîñòè; âî-âòîðûõ, ïîêàçàòü öåííîñòü
òåõ çíàíèé, ñ êîòîðûìè äåòè ïðèøëè â øêîëó; â-òðåòüèõ, íå äàòü ïî÷óâñòâîâàòü îòñòàâàíèå
òåì, ó êîãî ýòèõ äîøêîëüíûõ çíàíèé ïîêà íåò. Ó÷èòåëü íà óðîêå ìàòåìàòèêè, òàê æå êàê è
íà äðóãèõ óðîêàõ, ïðåæäå âñåãî, äîëæåí âîñïðèíèìàòü ðåáåíêà òàêèì, êàêîé îí åñòü, è äó-
ìàòü íå òîëüêî î íàïîëíåíèè åãî ãîëîâû ìàòåìàòè÷åñêèìè çíàíèÿìè, íî è î òîì, ÷òî ðåáå-
íîê, êàê ãîâîðèë Ë. Â. Çàíêîâ, — ýòî òîò æå ÷åëîâåê, òîëüêî ìàëåíüêèé. Ðåáåíîê îáëàäàåò
ñîáñòâåííûì âíóòðåííèì ìèðîì, ñâîèì æèçíåííûì îïûòîì, ÷óâñòâîì äîñòîèíñòâà, îæè-
äàíèÿìè ÷åãî-òî î÷åíü âàæíîãî, õîðîøåãî äëÿ ñåáÿ. È âñå ýòî íóæíî óâàæàòü, îòíîñèòüñÿ ê
ðåáåíêó áåðåæíî è ñ âíèìàíèåì.

Êàê  æå  ïîñòðîèòü  èçó÷åíèå  ïåðâîé  òåìû  (äà  è  äàëüíåéøèõ  òîæå),  ÷òîáû  âñå  ó÷åíèêè
áûëè âîâëå÷åíû â àêòèâíóþ, èíòåðåñíóþ è óñïåøíóþ äëÿ íèõ ó÷åáíóþ äåÿòåëüíîñòü?

Äëÿ ðåøåíèÿ ýòîé çàäà÷è-çàäà÷è îáùåãî ðàçâèòèÿ äåòåé, à íå òîëüêî ïðåïîäíåñåíèÿ èì
ìàòåìàòè÷åñêèõ çíàíèé — ìû ïðåäëàãàåì ìåòîäèêó èçó÷åíèÿ ïðîãðàììíîãî ìàòåðèàëà ïî-
ñòðîèòü òàêèì îáðàçîì, ÷òîáû âûïîëíåíèå ïåðâîíà÷àëüíûõ çàäàíèé ó÷èòåëÿ íå çàâèñåëî îò
òîãî, ñ êàêèì çàïàñîì ìàòåìàòè÷åñêèõ çíàíèé ïðèøåë ðåáåíîê â øêîëó, è ÷òîáû ðåáåíîê
ìîã âûïîëíèòü, çàäàíèÿ íà îñíîâå ïðîñòûõ ïðàêòè÷åñêèõ äåéñòâèé, èñïîëüçóÿ ñâîè æèç-
íåííûå íàáëþäåíèÿ. Â òî æå âðåìÿ ó÷èòåëü äîëæåí ïîìíèòü, ÷òî ïðèíöèï îáó÷åíèÿ íà âû-
ñîêîì óðîâíå òðóäíîñòè òðåáóåò îò íåãî íå çàíèæàòü âîçìîæíîñòè äåòåé, ò. å. äàâàòü çàäà-
íèÿ, âîâëåêàþùèå â àêòèâíóþ äåÿòåëüíîñòü è áîëåå ïðîäâèíóòûõ äåòåé.

Ïðåæäå ÷åì ðàññêàçàòü î òîì, êàê ó÷èòåëü ýòî äåëàåò, íàïîìíèì, ÷òî ðå÷ü èäåò î ïåðâî-
íà÷àëüíîì çíàêîìñòâå äåòåé ñ ïîíÿòèåì íàòóðàëüíîãî ÷èñëà (÷òî òàêîå ÷èñëî; çà÷åì íóæíû
÷èñëà). Ïîä÷åðêíåì òàêæå, ÷òî ìû èñõîäèì èç ïîíèìàíèÿ ÷èñëà êàê õàðàêòåðèñòèêè êëàññà
ðàâíîñèëüíûõ ìíîæåñòâ è êàê ðåçóëüòàòà îòíîøåíèÿ âåëè÷èíû ê âûáðàííîé ìåðêå. Ïåðâî-
íà÷àëüíî äåòè ïîäâîäÿòñÿ ê ïîíèìàíèþ ÷èñëà â ïåðâîì èç óêàçàííûõ çíà÷åíèé.
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Ó÷èòåëü ïðåäëàãàåò äåòÿì ïðîèçâåñòè ñðàâíåíèå êîëè÷åñòâà ÿãîä íà êóñòàõ, èçî-
áðàæåííûõ íà ðèñóíêå (ñì.: Àðãèíñêàÿ È. È. Ìàòåìàòèêà. I êëàññ. Ì.: Ïðîñâåùåíèå,
1995. Ñ. 3).

Íà îäíîì êóñòå âèäíû òðè ÿãîäû, íà äðóãîì — áåç ïåðåñ÷åòà êîëè÷åñòâî ÿãîä íå
îïðåäåëèòü. Ïîíèìàÿ, ÷òî íåïðîäâèíóòûì äåòÿì äëÿ óñïåøíîãî âûïîëíåíèÿ çàäà-
íèÿ íóæíî äàòü îïîðó — íå âñå ìîãóò ïîíÿòü, ÷òî çíà÷èò ñðàâíèòü êîëè÷åñòâî
ÿãîä, — ó÷èòåëü ñðàçó óòî÷íÿåò ñâîé âîïðîñ: ãäå ÿãîä ìíîãî, ãäå ìàëî — ñëåâà èëè
ñïðàâà? Íå îñòàíàâëèâàÿñü ïîêà íà ïîíÿòèè «ñëåâà — ñïðàâà», ó÷èòåëü ïðåäëàãàåò
ðåáåíêó ïîêàçàòü ïàëü÷èêîì, ãäå ìíîãî, ãäå ìàëî. Ïðîâåðÿÿ âûïîëíåíèå çàäàíèÿ,
ïîïóòíî  ïîâòîðÿåò  (èëè  ïðîñèò  äåòåé  ïîâòîðèòü),  ñîïðîâîæäàÿ  äâèæåíèåì  ðóêè:
«Ñëåâà ìíîãî, ñïðàâà ìàëî» èëè «Ñëåâà áîëüøå, ñïðàâà ìåíüøå».

—  À  êàê  ïî-äðóãîìó  ìîæíî  ñðàâíèòü  êîëè÷åñòâî  ÿãîä?  —  ñïðàøèâàåò  ó÷èòåëü,
ïðåäïîëàãàÿ âûçâàòü àêòèâíîñòü áîëåå ïðîäâèíóòûõ äåòåé?

— Ñîñ÷èòàòü. ß óæå ñîñ÷èòàë — çäåñü 3, çäåñü 20.
— Êàê èíòåðåñíî! Äèìà óæå çíàåò íàçâàíèÿ ÷èñåë è ñìîã, èñïîëüçóÿ èõ, ñîñ÷è-

òàòü.  Âñå  äåòè  ñêîðî  óçíàþò  íàçâàíèÿ  ÷èñåë  è  áóäóò  èñïîëüçîâàòü  èõ  ïðè  ñ÷åòå.  À
òåïåðü ÿ çàäàì òàêîé òðóäíûé âîïðîñ: êàê âû äóìàåòå, âñåãäà ëè ëþäè çíàëè ÷èñëà è
óìåëè ñ÷èòàòü ñ ïîìîùüþ ÷èñåë?

Ìîë÷àíèå, äåòè â íåäîóìåíèè. Íî âîò ìàëü÷èê èçúÿâëÿåò æåëàíèå îòâåòèòü.
—  Ìíå  îäèí  ìîé  äðóã  ðàññêàçûâàë,  ÷òî  îíè  â  øêîëå  ïðèäóìûâàëè  ñêàçêó  ïðî

ñòðàíó, ãäå ëþäè íå óìåëè ñ÷èòàòü, ÷èñëà íå çíàëè. Îíè ýòó ñòðàíó íàçâàëè Íåñ÷èñ-
ëÿíäèÿ.

—  Çàìå÷àòåëüíî,  î÷åíü  íàõîä÷èâûå  ðåáÿòà!  À  ÿ  âàì  ñêàæó  åùå  âîò  ÷òî.  (Òóò
íåëüçÿ íå ïîä÷åðêíóòü çíà÷åíèå ïåäàãîãè÷åñêîé òåõíèêè ó÷èòåëÿ, ÷åìó î÷åíü
áîëüøîå âíèìàíèå óäåëÿë Ë. Â. Çàíêîâ (ñì. ãëàâó «Òðóä ó÷èòåëÿ. Åãî òâîð÷åñòâî» â
åãî  êíèãå  «Áåñåäà  ñ  ó÷èòåëåì»).  Â  äàííîì  ñëó÷àå  ðå÷ü  èäåò  îá  èíòîíàöèè  ãîëîñà
ó÷èòåëÿ, âûðàæåíèè åãî ëèöà, ìàíåðå äâèãàòüñÿ.) Ëþäè íå óìåëè èñïîëüçîâàòü ÷èñ-
ëà  è  â  äðåâíèå  âðåìåíà.  Ïîñòåïåííî  îíè  ïîíÿëè,  êàê  âàæíî  èõ  çíàòü,  ïîòîìó  ÷òî
÷èñëà ïîìîãàëè ëþäÿì òî÷íî îïðåäåëÿòü ñêîëüêî ïðåäìåòîâ âîêðóã íèõ. Òåïåðü âñå
âçðîñëûå çíàþò ÷èñëà, è ðåáÿòà, êîòîðûå ó÷èëèñü â øêîëå, èõ çíàþò. À ó íàñ â êëàñ-
ñå Äèìà çíàåò ÷èñëà.

— È ÿ çíàþ, è ÿ, è ÿ, — ñëûøàòñÿ âîçãëàñû.
Ó÷èòåëü çàèíòåðåñîâàííî ñëóøàåò äåòåé, âûçûâàÿ ýòèì ó íèõ óëûáêè, ðàäîñòü,

÷òî èõ âûñëóøàëè!
— Íî ïîñëóøàéòå ìåíÿ äàëüøå. Íóæíî íå òîëüêî çíàòü íàçâàíèÿ ÷èñåë, íóæíî

ïîëó÷øå, ïîòî÷íåå, ïîãëóáæå óçíàòü, ÷òî òàêîå ÷èñëà, êàê îíè âîçíèêëè, ÷òî îíè
îáîçíà÷àþò, êàê èìè ðàçóìíî ïîëüçîâàòüñÿ, êàêèå äåéñòâèÿ ñ íèìè ìîæíî ñîâåð-
øàòü. ×òîáû ýòî ïðîèçîøëî, ìû ñ âàìè äîëæíû âûïîëíèòü ìíîãî ðàçëè÷íûõ çàäà-
íèé. Îäíèì èç âàñ îíè ìîãóò ïîêàçàòüñÿ ïðîñòûìè, ëåãêèìè, à äðóãèì — íå î÷åíü
ïðîñòûìè. Òîãäà ìû âìåñòå áóäåì èì ïîìîãàòü. Ïðàâèëüíî? (Äåòè êòî óëûáêîé, êòî
âîçãëàñîì, êèâêîì ãîëîâû âûðàæàþò ñîãëàñèå ñ ó÷èòåëåì.) Ðàññìîòðèòå ðèñóíêè
ââåðõó ñòðàíèöû (ðàáîòàþò íàä òîé æå ñòðàíèöåé ó÷åáíèêà). ×òî èçîáðàæåíî?

— Ìÿ÷èê è ìåäâåæîíîê.
— ×òî íàðèñîâàíî ñëåâà, ÷òî ñïðàâà?
Äàëüøå èäåò ðàáîòà íàä ýòèìè ïîíÿòèÿìè. Ñàìûå ðàçíûå âîïðîñû çàäàåò ó÷è-

òåëü äåòÿì: âñå ëè ñëûøàëè ýòè ñëîâà ðàíüøå, ãäå ëåâàÿ — ïðàâàÿ ðóêà, êòî êàêîé
ðóêîé äåðæèò ëîæêó, êîãäà åñò èëè ðèñóåò, à êàêîé ðóêîé ëþäè âñåãäà çäîðîâàþòñÿ,
ãäå ëåâàÿ — ïðàâàÿ íîãà (ìîæíî ïîïðûãàòü òî íà îäíîé, òî íà äðóãîé), ãäå ëåâûé-
ïðàâûé ãëàç, òî æå — ïðî ùåêè, óøè.

— À íîñ áûâàåò ïðàâûì?
Çàìåøàòåëüñòâî. Íî îäèí íàõîäèòñÿ - ïîêàçûâàåò íîçäðþ. Â êëàññå âåñåëûé ñìåõ,

îæèâëåíèå, ìíîãèå íà÷èíàþò îùóïûâàòü ñâîé íîñ - íîñ-òî îäèí, à íîçäðè äâå. Íå
âñå çàäóìûâàëèñü íàä ýòèì.

— À ëîá åñòü ïðàâûé — ëåâûé, à ïîäáîðîäîê?
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Òàêèì îáðàçîì ó÷èòåëüíèöà àêòóàëèçèðóåò ñàìûé ðàçíîîáðàçíûé æèçíåííûé îïûò äå-
òåé, ïîäâîäèò èõ ê îñîçíàíèþ ýòîãî îïûòà. È ýòî î÷åíü âàæíî.

Íàñ ìîãóò óïðåêíóòü, ÷òî ìû îòõîäèì îò èçó÷àåìîãî âîïðîñà — î ÷èñëàõ. Äà, îòõîäèì â
ïðÿìîì ñìûñëå,  íî  êîñâåííî ñïîñîáñòâóåì åãî  óñâîåíèþ:  çäåñü  ñîçäàþòñÿ  óñëîâèÿ äëÿ  ïå-
ðåæèâàíèÿ äåòüìè ïîëîæèòåëüíûõ ýìîöèé, êîòîðûå ñâÿçûâàþòñÿ ñ ó÷èòåëüíèöåé, òîâàðè-
ùàìè ïî êëàññó, âñå ýòî îêàæåòñÿ ïèòàòåëüíîé ñðåäîé äëÿ ðàçâåðòûâàíèÿ äàëüíåéøåé ó÷åá-
íîé äåÿòåëüíîñòè è óñâîåíèÿ ïðîãðàììíîãî ìàòåðèàëà.

Â íå ìåíüøåé ìåðå òàêèå ìîìåíòû íà óðîêàõ ñïîñîáñòâóþò âîçíèêíîâåíèþ ðîñòêîâ
îñîçíàíèÿ ó÷àùèìèñÿ ñàìèõ ñåáÿ, ðîñòêîâ ñïîñîáíîñòè ê ðåôëåêñèè. Ïðèíöèï Çàíêîâà —
îñîçíàíèå øêîëüíèêàìè ñàìîãî ïðîöåññà ó÷åíèÿ — íå îçíà÷àåò, ÷òî ðå÷ü èäåò òîëüêî îá
îñîçíàíèè ñïîñîáà âîçíèêíîâåíèÿ çíàíèé, âîçíèêíîâåíèÿ ïîíÿòèé. Îí îðèåíòèðóåò ó÷èòå-
ëÿ íà òî, ÷òîáû ðàçâèâàòü ó ó÷àùèõñÿ ñïîñîáíîñòü ê ðåôëåêñèè â áîëåå øèðîêîì ñìûñëå, â
ñìûñëå ñïîñîáíîñòè çàãëÿíóòü â ñàìîãî ñåáÿ.

Ïîçæå (íà ýòîì æå óðîêå èëè íà ñëåäóþùåì) ó÷èòåëüíèöà âîçâðàùàåòñÿ ê ðèñóíêàì.

— ×òî íàðèñîâàíî ñëåâà, ÷òî ñïðàâà? (Ñïðàøèâàåò ñàìûõ ðîáêèõ, çàñòåí÷èâûõ.)
Çíà÷èò,  ðèñóíêè  ðàçíûå,  íà  íèõ  èçîáðàæåíû  ðàçíûå  ïðåäìåòû.  À  òåïåðü  î÷åíü
òðóäíûé âîïðîñ: ïîõîæè ëè âñå-òàêè ýòè ðèñóíêè? ×åì ïîõîæè? (Ïàóçà; âàæíåé-
øèé ìîìåíò íà óðîêå — íåëüçÿ ïóòàòü çàíêîâñêèé ïðèíöèï èäòè âïåðåä áûñòðûì
òåìïîì ñî ñïåøêîé íà óðîêå.) Íèêòî íå äîãàäàëñÿ?

— ß äîãàäàëñÿ! Çäåñü îäèí ìÿ÷èê, à çäåñü îäèí ìåäâåæîíîê.
— Ïðàâèëüíî, ìîæíî ñêàçàòü îäèí ïðåäìåò èçîáðàæåí ñëåâà è îäèí ñïðàâà, õîòÿ

ïðåäìåòû ñîâñåì ðàçíûå. Òû ñîãëàñíà, Êàòÿ? — ñïðàøèâàåò ó÷èòåëüíèöà ðîáêóþ,
íåàêòèâíóþ ïîêà åùå ó÷åíèöó.

(Åñëè ïðîäîëæàåòñÿ îäèí è òîò æå óðîê, çäåñü ìîæåò áûòü ïàóçà — ìóçûêàëüíàÿ,
äâèãàòåëüíàÿ).

— Òåïåðü íàì íóæíî âûïîëíèòü åùå îäíî çàäàíèå. Äëÿ ýòîãî âîçüìèòå âàøè
òåòðàäè. Çàäàíèå òàêîå. Ïîñòàâüòå òî÷êè íà ëåâîé ÷àñòè ñòðàíèöû è íà ïðàâîé, íî
òàê, ÷òîáû ñ îäíîé ñòîðîíû òî÷åê áûëî áîëüøå, à ñ äðóãîé — ìåíüøå.

(Çàäàíèå òðóäíîå, íî âàæíîå. Îíî íåñåò â ñåáå äèàãíîñòè÷åñêóþ ôóíêöèþ — âû-
ÿâëÿåò òåõ, êòî óæå ñàì ìîæåò ó÷åñòü âñå ñòîðîíû çàäàíèÿ, à êîìó íóæíà ïîìîùü â
ðàçíûõ åå âèäàõ — ïîäáàäðèâàíèå, íàâîäÿùèå âîïðîñû, ðàçúÿñíåíèÿ èëè äàæå ñî-
âìåñòíîå âûïîëíåíèå. Íî îáÿçàòåëüíî, ÷òîáû çàäàíèå áûëî âûïîëíåíî âñåìè.)

— À òåïåðü ïîñìîòðèòå, êàê ÿ âûïîëíþ çàäàíèå íà äîñêå. (Ó÷èòåëü ñ îäíîé ñòî-
ðîíû èçîáðàæàåò áîëüøå òî÷åê, ÷åì ñ äðóãîé, íî îíè çàíèìàþò ÿâíî ìåíüøåå ïðî-
ñòðàíñòâî (èëè äëèíó, åñëè ðàñïîëîæåíû â îäèí ðÿä), ÷åì ìåíüøåå ÷èñëî, ïîòîìó
÷òî òî÷êè ðàñïîëîæåíû íà ðàçíîì ðàññòîÿíèè äðóã îò äðóãà.)

— Êàê âû äóìàåòå, ñ êàêîé ñòîðîíû òî÷åê áîëüøå, ñ êàêîé ìåíüøå?
Â êëàññå çàìåøàòåëüñòâî. Çàòåì áóðíîå îæèâëåíèå è ñàìûå ðàçíûå îòâåòû:
— Òàì (óêàçûâàåòñÿ ðóêîé). Íåò, òàì! Ñëåâà! Ñïðàâà! Íàäî ñîñ÷èòàòü!
— Âîò êàêóþ òðóäíóþ çàäà÷ó ÿ âàì çàäàëà, âñå îòâå÷àþò ïî-ðàçíîìó. Çàâòðà (èëè

åñëè ýòî âòîðîé óðîê ïî òåìå, òî ïîñëå ïàóçû) ìû ñ âàìè ïðîäîëæèì ðåøåíèå ýòîé
çàäà÷è, è ÿ âàì ïîêàæó èëè âû ñàìè äîãàäàåòåñü, êàê ìîæíî, íå ñ÷èòàÿ, îïðåäåëèòü,
ãäå áîëüøå ïðåäìåòîâ, ãäå ìåíüøå.

È ïîçæå ó÷èòåëüíèöà ïðîäîëæèò èçó÷åíèå  òåìû ñ  âîïðîñà  î  òîì,  íå  äîãàäàëñÿ  ëè  êòî-
íèáóäü ñàì, êàê óçíàòü, ãäå òî÷åê áîëüøå, ãäå ìåíüøå. È íå èñêëþ÷åíî, ÷òî êòî-íèáóäü äîìà
ñóìåë ðàññêàçàòü ðîäèòåëÿì î òîì, ÷òî áûëî íà óðîêå, è ïîëó÷èë ðàçúÿñíåíèÿ. Ýòèìè çíà-
íèÿìè îí è ïîäåëèòñÿ ñ òîâàðèùàìè. À íåò, òàê ó÷èòåëü ïîäâåäåò èõ ê ñïîñîáó óñòàíîâëåíèÿ
âçàèìíîãî îäíîçíà÷íîãî ñîîòâåòñòâèÿ ìåæäó ýëåìåíòàìè ìíîæåñòâ (áåç óïîòðåáëåíèÿ ýòèõ
òåðìèíîâ).

Çàòåì èäåò äîñòàòî÷íî äëèòåëüíàÿ ðàáîòà ó÷åíèêîâ ïî ñðàâíåíèþ ðàâíîñèëüíûõ è íå-
ðàâíîñèëüíûõ ìíîæåñòâ ðàçíûõ è îäèíàêîâûõ ïðåäìåòîâ, ââîäÿòñÿ ÷èñëà. Äåòè ïîñòåïåííî
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îñîçíàþò, ÷òî ÷èñëî åñòü õàðàêòåðèñòèêà êëàññà ðàâíîñèëüíûõ ìíîæåñòâ (â äåòñêîì âûðà-
æåíèè ÷èñëî îòðàæàåò îäíî è òî æå êîëè÷åñòâî ïðåäìåòîâ è ðàçíûõ è îäèíàêîâûõ). Ââîäÿò-
ñÿ öèôðû. Ñðàâíèâàÿ íåðàâíîñèëüíûå è ðàâíîñèëüíûå ìíîæåñòâà ïðåäìåòîâ, äåòè îâëàäå-
âàþò íà äîñòóïíîì äëÿ íèõ óðîâíå ïîíÿòèÿìè öåëîãî è ÷àñòè ìíîæåñòâà, ñîîòíîøåíèåì
ìíîæåñòâ — ÷àñòü îäíîãî ìíîæåñòâà ìîæåò ñîâïàäàòü ñ öåëûì äðóãèì ìíîæåñòâîì, ïîíÿ-
òèÿìè «áîëüøå», «ìåíüøå», «ðàâíî», «íåðàâíî», ñîîòâåòñòâóþùèìè çíàêàìè, ïîíÿòèÿìè
«ðàâåíñòâî-íåðàâåíñòâî». Îíè ïðèõîäÿò ê ïîíèìàíèþ íåîáõîäèìîñòè óïîðÿäî÷åíèÿ ÷èñåë,
çíàêîìÿòñÿ ñ íàòóðàëüíûì ðÿäîì ÷èñåë (â ïðåäåëàõ îäíîçíà÷íûõ ÷èñåë), åãî îñíîâíûìè
ñâîéñòâàìè, ñ ÷èñëîì 0.

Ïðèâåäåì ôðàãìåíò óðîêà, íà êîòîðîì äåòè çíàêîìèëèñü ñ ÷èñëîì 0.

— Ñåãîäíÿ, — ãîâîðèò ó÷èòåëüíèöà, ìû ñ âàìè óçíàåì åùå îäíî ÷èñëî-÷èñëî 0.
Âîò êàê îíî îáîçíà÷àåòñÿ (ïèøåò íà äîñêå). Êàê âû äóìàåòå, ãäå îíî äîëæíî ïîìåñ-
òèòüñÿ ïî îòíîøåíèþ ê óæå èçâåñòíûì ÷èñëàì â ÷èñëîâîì ðÿäó? (Íà äîñêå íàïèñàí
ðÿä íàòóðàëüíûõ ÷èñåë.)

— ß äóìàþ ïîñëå ÷èñëà 9.
— Ïî÷åìó?
—  Ïîòîìó ÷òî êàæäîå íîâîå ÷èñëî ìû ïîìåùàåì çà óæå èçâåñòíûì.
— ß íå ñîãëàñåí (äðóãîé ó÷åíèê),  ïîòîìó ÷òî êàæäîå ñëåäóþùåå ÷èñëî Äîëæíî

óâåëè÷èâàòüñÿ íà åäèíèöó, à 0 ðàçâå óâåëè÷èâàåò ÷èñëî íà åäèíèöó? Íóæíî ïîìåñ-
òèòü åãî ïåðåä ÷èñëîì 1, òîãäà áóäåò ÷èñëîâîé ðÿä.

— Åãî âîîáùå íåëüçÿ ïîìåñòèòü â ýòîò ðÿä, ïîòîìó ÷òî íàòóðàëüíûé ðÿä íà÷èíà-
åòñÿ ñ 1 è åñëè 0 ïîñòàâèòü, òî íàòóðàëüíîãî ðÿäà íå ïîëó÷èòñÿ.

— Âû, — âñòóïàåò ó÷èòåëü, — âñå ïðàâû è íå ïðàâû. Ïî çàêîíîìåðíîñòè íóæíî
0 ïîñòàâèòü ïåðåä 1, íî òîãäà äåéñòâèòåëüíî ïîëó÷èòñÿ íåíàòóðàëüíûé ðÿä. Õîòèòå,
ÿ âàì ñêàæó, êàê òàêîé ðÿä íàçûâàåòñÿ â ìàòåìàòèêå?

— Õîòèì, õîòèì!
— Òàêîé ðÿä íàçûâàåòñÿ ðÿäîì öåëûõ íåîòðèöàòåëüíûõ ÷èñåë.
Íà ëèöàõ äåòåé íåäîóìåíèå. Êòî-òî ñïðàøèâàåò:
— Ïî÷åìó íåîòðèöàòåëüíûõ?
— À! — ðàäîñòíî âîñêëèöàåò îäèí èç ó÷åíèêîâ. — ß çíàþ ïî÷åìó, ïîòîìó ÷òî

åñòü åùå îòðèöàòåëüíûå ÷èñëà.
— Îòêóäà æå òû çíàåøü?
— Ïàïà ãîâîðèë, — ñ ãîðäîñòüþ îòâå÷àåò ó÷åíèê.

Èç ýòîãî ôðàãìåíòà âèäíî, âî-ïåðâûõ, êàê ó÷èòåëü èñïîëüçóåò òàêîå ñâîéñòâî ìåòîäèêè,
êàê ïðåîäîëåíèå ó÷åíèêàìè êîëëèçèé: íîâîå çíàíèå âñòóïàåò â ïðîòèâîðå÷èå ñ óæå èìåþ-
ùèìèñÿ, è ðåáÿòà ëîìàþò ãîëîâó, êàê èç ýòîãî ïðîòèâîðå÷èÿ âûéòè. Ìîìåíò, âîçáóæäàþ-
ùèé ìûñëü, âûçûâàþùèé äèñêóññèþ. Âî-âòîðûõ, îòìåòèì, êàê îæèâëÿåòñÿ óðîê òåì, ÷òî â
íåãî ïðèâíîñèòñÿ ÷òî-òî ëè÷íîå, èíäèâèäóàëüíîå, äîðîãîå ðåáåíêó. Óðîê äàåò âîçìîæíîñòü
ïðîÿâèòüñÿ ÿðêèì ÷óâñòâàì ðåáåíêà.

Î÷åíü âàæíî, ÷òîáû ó÷èòåëÿ ïîäâîäèëè ó÷àùèõñÿ ê ïîíèìàíèþ òîãî, êàê èçìåíèëèñü èõ
çíàíèÿ î ÷èñëàõ. È ó÷èòåëÿ äåëàþò ýòî.

— Ðàíüøå, — ãîâîðèò îäèí ó÷åíèê, — ÿ ïðîñòî ñ÷èòàë è íå äóìàë, ÷òî äâà îòëè-
÷àåòñÿ îò îäíîãî íà åäèíèöó, òðè îò äâóõ òîæå íà åäèíèöó.

— ß íå çíàë, ÷òî òàêîå íàòóðàëüíûé ðÿä ÷èñåë.
— À ÿ íå çíàë, ÷òî ÷èñëà ìîæíî ñðàâíèâàòü, ñîñòàâëÿòü èç äâóõ äðóãèõ ÷èñåë.
— ß íå çíàë, ÷òî îäíè ÷èñëà ìîãóò íàçûâàòüñÿ ïo-îäíîìó, äðóãèå ïî-äðóãîìó.

Â õîä èçó÷åíèÿ ÷èñåë ïîñòåïåííî âïëåòàþòñÿ è äðóãèå ëèíèè îáó÷åíèÿ ìàòåìàòèêå: çíà-
êîìñòâî  ñ  ãåîìåòðè÷åñêèì  ìàòåðèàëîì,  ïîñòðîåíèå  ðàçíûõ  ãåîìåòðè÷åñêèõ  ôèãóð,  èõ
ñðàâíåíèå, ðåøåíèå àðèôìåòè÷åñêèõ çàäà÷. Íà îïðåäåëåííîì ýòàïå äåòè ïîäõîäÿò ê èçó÷å-
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íèþ âåëè÷èí, èõ èçìåðåíèþ, ê ðàñêðûòèþ ñîîòíîøåíèÿ ìåðêè è âåëè÷èíû, ÷òî ïîìîãàåò
èì ãëóáæå ïîíÿòü ÷èñëî.

Â  ýòîé  ñòàòüå  ìû  ïîïûòàëèñü  ëèøü  íà  îòäåëüíûõ  ïðèìåðàõ  ïîêàçàòü,  êàê  ïðîâîäÿòñÿ
óðîêè ìàòåìàòèêè, åñëè ñîçäàþòñÿ óñëîâèÿ äëÿ ìàêñèìàëüíîãî ïðîÿâëåíèÿ èíäèâèäóàëüíî-
ñòè ðåáåíêà, ïðîáóæäåíèÿ åãî âíóòðåííåãî ìèðà. Ïîëàãàåì, ÷òî èìåííî òàêèì îáðàçîì ðå-
øàåòñÿ äâóåäèíàÿ çàäà÷à: îáùåãî ðàçâèòèÿ è ôîðìèðîâàíèÿ ó ó÷àùèõñÿ ìàòåìàòè÷åñêèõ
çíàíèé.
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